
 

 หนา 1 __________________ 

ขอสอบวชิาคณิตศาสตร  ระดบัมธัยมศึกษาตอนตน 
เพือ่คัดเลือกผูแทนประเทศไทยไปแขงขนั 

The Third International Junior Science Olympiad 
สอบวันอาทิตยที่ 16 กรกฎาคม พ.ศ. 2549  เวลา 09.00 - 10.00 น. 

คําถามมีทั้งหมด 25 ขอ  ขอละ 4 คะแนน 
สําหรับแตละขอ  ใหเลือกคําตอบที่เห็นวาถูกตองเพียงตัวเลือกเดียว 
 

 1.  A, B æÅa C æ¢ �§Çiè§ÃaÂa 100 eÁµÃ  »ÃÒ¡¯Ç�Ò¢³a·Õè A Çiè§ä´ � 100 eÁµÃ   B ¨aÇiè§ä´ � 
90 eÁµÃ  æÅa¢³a·Õè B Çiè§ä´ � 100 eÁµÃ  C ¨aÇiè§ä´ � 90 eÁµÃ   ÊÁÁµiÇ�Ò·u¡¤¹µ�Ò§Çiè§´ �ÇÂo aµÃÒeÃçÇ
ÊÁèíÒeÊÁo   ¶ÒÁÇ�Ò¢³a·Õè A Çiè§ä´ � 100 eÁµÃ  C ¨aÇiè§ä´ �¡ÕèeÁµÃ 
¡.  80      ¢.  81 
¤.  82      §.  83 
 
 
 2.  ÅÙ¡oÁÃÊÊ�Á¢ÒÂã¹ÃÒ¤ÒºÒ·Åa 2 eÁç´  æÅaÅÙ¡oÁÃÊÁa¹ÒÇ¢ÒÂã¹ÃÒ¤ÒºÒ·Åa 3 eÁç´ 
 ¶�Ò«ืéoÅÙ¡oÁ· aé§Êo§ÃÊ´ �ÇÂe§i¹ 30 ºÒ· æÅaä´ �ÅÙ¡oÁÁÒ·aé§ËÁ´ 70 eÁḉ  æÅ�Ç  ¨aÁÕÅÙ¡oÁÃÊÊ�Á¡ÕèeÁḉ  
¡.  10      ¢.  20 
¤.  30      §.  40 
 
 

 3.  4
1 2 3+ −

 e· �Ò¡aº¢ �oã´µ�oä»¹Õé 

¡.  6 2 2+ +     ¢.  6 2 2 2+ +  
¤.  6 2 2 2+ −     §.  6 2 2+ −  
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 หนา 2 __________________ 

 5.  3 5 3 5+ − −  e· �Ò¡aº¢ �oã´µ�oä»¹Õé 

¡.  1      ¢.  2  
¤.  3       §.  2 
 
 

 6.  ¶�Ò 3
3
1 52x
x

+ =  æÅ�Ç 2
2
1

x
x

+  e· �Ò¡aº¢ �oã´µ �oä»¹Õé 

¡.  12      ¢.  13 
¤.  14      §.  15 
 
 

 7.  ( )22 22 4 8 16x x x x− + − +  ÁÕ¤�ÒµèíÒÊú e· �Ò¡aº¢ �oã´µ �oä»¹Õé 

¡.  12      ¢.  13 
¤.  14      §.  15 
 
 
 8.  ¶�Ò a  e»�¹¨íÒ¹Ç¹¨Ãi§·Õè·íÒãË�ÊÁ¡ÒÃ 0)3()4(2 =++++ aaxax  ÁÕÃÒ¡¨Ãi§Êo§µaÇ 
æÅa¼ÅºÇ¡¢o§ÃÒ¡· aé§Êo§e· �Ò¡aº¼Å¤Ù³¢o§ÃÒ¡· aé§Êo§æÅ�Ç   ¼Å¤Ù³¢o§ÃÒ¡· aé§Êo§e·�Ò¡aº¢ �oã´µ�oä»¹Õé  
¡.  -2      ¢.  -1 
¤.  1      §.  2 
 
 
 9.  ¶�Ò 0=a  æÅa b  e»�¹¨íÒ¹Ç¹¨Ãi§·Õè·íÒãË� 2 e»�¹ÃÒ¡µaÇË¹ึè§¢o§ÊÁ¡ÒÃ 02 =++ abxax  
æÅ�Ç   ¼ÅºÇ¡¢o§ÃÒ¡·aé§Êo§¢o§ÊÁ¡ÒÃ á§¡Å�ÒÇe· �Ò¡aº¢ �oã´µ�oä»¹Õé  
¡.  1.5      ¢.  2 
¤.  2.5     §.  3 
 
 
 10.  Ê �Ç¹¢o§eÊ �¹µÃ§ AB µ a´Ê �Ç¹¢o§eÊ �¹µÃ§ CD ·Õè̈ u´ M «ึè§ 3AM = 4MB æÅa 3CM = MD 
 ¶�Ò AB ÂÒÇ 14 Ë¹�ÇÂ  æÅa DCADBA ˆˆ =  æÅ�Ç   CM ÂÒÇ¡ÕèË¹ �ÇÂ 
¡.  1      ¢.  2 
¤.  3      §.  4 
 
 
 



 

 หนา 3 __________________ 

 11.  ΔABC ÁÕ CB ˆˆ =   ¡íÒË¹´¨ú  D º¹ AB ·Õè AD : DB = 2 : 3  ÅÒ¡eÊ�¹¨Ò¡¨ú  D 
ÁÒµaé§©Ò¡¡aº BC ·Õè̈ u´ E 

 ¶�Ò ΔABC ÁÕ¾ืé¹·Õè 25 µÒÃÒ§Ë¹�ÇÂ æÅ�Ç   ΔADE ÁÕ¾ืé¹·Õè¡ÕèµÒÃÒ§Ë¹�ÇÂ 
¡.  1      ¢.  2 
¤.  3      §.  4 
 
 

 12.  ΔABC ÁÕ¾ืé¹·Õè 16 µÒÃÒ§Ë¹ �ÇÂ   ¶�Ò¨u´ M æÅa N oÂÙ�º¹´ �Ò¹ AB æÅa AC æÅa·íÒãË� 

ΔAMC æÅa ΔBNC  µ�Ò§ÁÕ¾ืé¹·Õè 4 µÒÃÒ§Ë¹�ÇÂ æÅ�Ç   ΔAMN ÁÕ¾ืé¹·Õè¡ÕèµÒÃÒ§Ë¹�ÇÂ 
¡.  1      ¢.  2 
¤.  3      §.  4 
 
 
 13.  Ç§¡ÅÁÃaÈÁÕ 6 Ë¹�ÇÂ  Ê aÁ¼ aÊ´ �Ò¹· aé§ÊÕè¢o§ÃÙ»ÊÕèeËÅÕèÂÁ¤Ò§ËÁÙ·ÕèÁṌ �Ò¹·Õè¢¹Ò¹¡a¹ÂÒÇ 7 Ë¹�ÇÂ  
æÅa 21 Ë¹ �ÇÂ  ¼Åµ�Ò§¢o§¤ÇÒÁÂÒÇ¢o§oÕ¡Êo§´ �Ò¹·ÕèeËÅืo¢o§ÃÙ»ÊÕèeËÅÕèÂÁ¤Ò§ËÁÙe· �Ò¡aº¢ �oã´µ�oä»¹Õé 
¡.  1      ¢.  2 
¤.  3      §.  4 
 
 
 14.  ÃÙ»ËÅÒÂeËÅÕèÂÁ´ �Ò¹e· �ÒÁuÁe· �ÒÃÙ»Ë¹ ึè§ÁÕeÊ �¹·æÂ§ÁuÁ· aé§ËÁ´ 20 eÊ �¹  æÅaæ¹ºã¹Ç§¡ÅÁÃaÈÁÕ  
1 Ë¹ �ÇÂ   ÃÙ»ËÅÒÂeËÅÕèÂÁ¹ÕéÁÕ¾ืé¹·Õè¡ÕèµÒÃÒ§Ë¹�ÇÂ 
¡.  1      ¢.  2  
¤.  2      §.  2 2  
 
 
 15.  e·¹éíÒ 40 ÅÙ¡ºÒÈ¡�Ë¹ �ÇÂ ãÊ �æ¡�Ç·Ã§¡ÃÇÂ¡ÅÁ¤ÇÒÁ ü 135 ÅÙ¡ºÒÈ¡�Ë¹ �ÇÂ ·ÕèÁṎ u´Âo´¡ÃÇÂ
e»�¹¡�¹æ¡�Ç   ¶�ÒÃa´ aº¹éíÒÊÙ§¨Ò¡¡�¹æ¡�Ç 4 Ë¹�ÇÂ æÅ�Ç   æ¡�Çãº¹ÕéÊÙ§¡ÕèË¹ �ÇÂ 
¡.  6      ¢.  8 
¤.  10      §.  12 
 
 
 16.  ¶�Òµa´e«¡eµoÃ�·ÕèÃo§ÃaºÁuÁ 14.4 o§ÈÒ ·Õè¨ú ÈÙ¹Â�¡ÅÒ§¢o§æ¼ �¹Ç§¡ÅÁÃaÈÁÕ 25 Ë¹�ÇÂ ·ié§ä»  
æÅaÁ �Ç¹Ê �Ç¹·ÕèeËÅืoe»�¹¡ÃÇÂ¡ÅÁæÅ�Ç   ¨aä �́»ÃiÁÒµÃ¢o§¡ÃÇÂ¡ÅÁe·�Ò¡aº¡ÕèÅÙ¡ºÒÈ¡�Ë¹ �ÇÂ 
¡.  1334π      ¢.  1344π  
¤.  1433π      §.  1443π  



 

 หนา 4 __________________ 

 17.  ·Ã§¡ÅÁÃaÈÁÕ 3 Ë¹�ÇÂ ºÃÃ¨uÀÒÂã¹»�ÃaÁi´°Ò¹ÊÕèeËÅÕèÂÁ¨ aµuÃaÊ·Õèæµ�Åa´ �Ò¹ÂÒÇ 12 Ë¹ �ÇÂ ä´ �¾o´Õ  
 ¨§ËÒÊ �Ç¹ÊÙ§¢o§»�ÃaÁi´¹Õé 
¡.  8      ¢.  10 
¤.  12      §.  14 
 
 

 18.  ΔABC ÁÕ¾ืé¹·Õè 60 µÒÃÒ§Ë¹ �ÇÂ  æÅa´ �Ò¹ AB ÂÒÇ 10 Ë¹ �ÇÂ 
 ¶�Ò BA ˆˆ =  æÅ�Ç   tan A e· �Ò¡aº¢ �oã´µ�oä»¹Õé 
¡.  0.3      ¢.  0.6 
¤.  1.2      §.  2.4 
 
 

 19.  ΔABC ÁÕ 
16
9cossin == BA  

 ¶�Ò AB ÂÒÇ 16 Ë¹�ÇÂ  eÊ�¹Á a¸Â°Ò¹·ÕèÅÒ¡¨Ò¡¨u´ C ÁÕ¤ÇÒÁÂÒÇ¡ÕèË¹ �ÇÂ 
¡.  6      ¢.  7 
¤.  8      §.  9 
 
 

 20.  ¶�Ò °<< 900 A  æÅa 
2
5seccos =− AAec  

æÅ�Ç   AA sincos −  e· �Ò¡aº¢ �oã´µ�oä»¹Õé 

¡.  1
5
     ¢.  1

2
 

¤.  1
2
     §.  2

5
 

 
 
 21.  ´.ª. ³ a°Áo§eËç¹Âo´eÊÒ¸§e»�¹ÁuÁe§Â 30° eÁ ืèoe¢Òe´i¹e¢ �Òã¡Å �°Ò¹eÊÒ¸§oÕ¡ 8 3  eÁµÃ 
¨aÁo§eËç¹Âo´eÊÒ¸§e»�¹ÁuÁe§Â 60°    ¶ÒÁÇ�ÒeÊÒ¸§ÊÙ§¡ÕèeÁµÃ 
¡.  9      ¢.  10 
¤.  11      §.  12 
 
 
 
 
 



 

 หนา 5 __________________ 

 22.  ÁÕ½Òæ½´ 2 ¤Ù� ¤Ù�æÃ¡e»�¹e¾ÈªÒÂ· aé§¤Ù�  æÅa¤Ù�·ÕèÊo§e»�¹e¾ÈªÒÂ æÅae¾ÈËi§ 
 ¶�ÒÊu�ÁeÅืo¡¤¹ 1 ¤¹ ¨Ò¡ 4 ¤¹¹Õé æÅa¾ºÇ�Òe»�¹e¾ÈªÒÂæÅ�Ç   ¤ÇÒÁ¹�Ò¨ae»�¹·Õè¤Ù�æ½´¢o§e¢Ò¨ae»�¹
e¾ÈËi§e· �Ò¡aº¢ �oã´µ�oä»¹Õé 

¡.  1
4
      ¢.  1

3
 

¤.  1
2
      §.  2

3
 

 
 
 23.  ·oÂÅÙ¡eµ�ÒÊo§ÅÙ¡¾Ã�oÁ¡a¹Ë¹ ึè§¤Ãaé§  ¤ÇÒÁ¹�Ò¨ae»�¹·Õè¼ÅÃÇÁæµ�Áe»�¹ 11 e· �Ò¡aº¢ �oã´µ�oä»¹Õé 

¡.  1
18

      ¢.  1
11

 

¤.  2
21

      §.  1
6
 

 
 
 24.  ¹ a¡eÃÕÂ¹¡Åu�ÁË¹ึè§ÁÕ¨íÒ¹Ç¹ 15 ¤¹  eÁืèo¾i¨ÒÃ³Ò¤aæ¹¹ÇiªÒ¤³iµÈÒÊµÃ�¢o§¹ a¡eÃÕÂ¹¡Åu�Á¹Õé
¾ºÇ�Ò ¤�Òe©ÅÕèÂeÅ¢¤³iµe· �Ò¡aº 72 ¤aæ¹¹  Áa¸Â°Ò¹e· �Ò¡aº 68 ¤aæ¹¹  æÅaäÁ�ÁÕ°Ò¹¹iÂÁ  eÁืèoe¾ièÁ
¹a¡eÃÕÂ¹e¢ �Òä»ã¹¡Åu�ÁoÕ¡Ë¹ ึè§¤¹ æÅ�Ç¾i¨ÒÃ³Ò¤aæ¹¹¢o§¹ a¡eÃÕÂ¹· aé§ 16 ¤¹¹ÕéoÕ¡¤Ãaé§  ¾ºÇ�Ò Á a¸Â°Ò¹Âa§ÁÕ¤�Ò
e· �Òe´iÁ  ¤�Òe©ÅÕèÂeÅ¢¤³iµ¢o§¤aæ¹¹¢o§¹ a¡eÃÕÂ¹ 16 ¤¹¹Õé e· �Ò¡aº¢ �oã´µ�oä»¹Õé 
¡.  71.25      ¢.  71.5 
¤.  71.75      §.  72 
 
 
 25.  ´.ª.³ a°¾ÒÂeÃืoµÒÁ¹éíÒ¨Ò¡º �Ò¹ä»oÃ§eÃÕÂ¹ æÅ�Ç¨ ึ§¾ÒÂ·Ç¹¹éíÒ¡Åaºº �Ò¹   ¶�Òo aµÃÒeÃçÇ¢o§¡ÒÃ 
¾ÒÂeÃืoã¹¹éíÒ¹iè§ æÅao aµÃÒeÃçÇ¢o§¡ÃaæÊ¹éíÒÁÕ¤�Ò¤§µaÇ  æÅaoaµÃÒeÃçÇe©ÅÕèÂ¢o§¡ÒÃ¾ÒÂeÃืoä»¡Å aº¹Õée»�¹ 0.8 e· �Ò
¢o§o aµÃÒeÃçÇ¢o§¡ÒÃ¾ÒÂeÃืoµÒÁ¹éíÒæÅ�Ç   oaµÃÒÊ �Ç¹¢o§o aµÃÒeÃçÇ¢o§¡ÒÃ¾ÒÂeÃืoã¹¹éíÒ¹iè§µ�oo aµÃÒeÃçÇ¢o§¡ÃaæÊ¹éíÒ
e· �Ò¡aº¢ �oã´µ�oä»¹Õé 
¡.  2      ¢.  3 
¤.  4      §.  5 

วันทีส่บิแปด เดอืนเจด็ พอศอสองหาสีเ่กา 

 
 


